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北京博飞华侨港澳台联考培训班---数学专项训练---数列 10 

数列综合大题练习 

 

1. 等差数列{ }na 中， 4 10a = 且 3 6 10a a a， ， 成等比数列，求数列{ }na 前 20 项的和 20S ． 

 

 

 

2. 在数列{ }na 中， 1 2a = ， 1 4 3 1n na a n+ = − + ，n∈ *N ． 

A．证明数列{ }na n− 是等比数列；   （2）求数列{ }na 的前 n项和 nS ； 

 

 

 

3. 已知数列{ }na 的首项 1 5,a = 前 n项和为 nS ，且 *
1 2 5( )n nS S n n N+ = + + ∈ ，证明{ }1na + 是等

比数列； 

 

 

 

4. 已知正项数列{ }na ，其前n项和 nS 满足 210 5 6n n nS a a= + + 且 1a ， 3a ， 15a 成等比数列，求 na . 

 

 

 

 

 

5. 已知 1
1
2

a = ，且 ( )12 0 2n n nS S a n− + = ≥ ，（1）求证
1

nS
⎧ ⎫
⎨ ⎬
⎩ ⎭

是等差数列；（2）求 na . 
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6. 设数列{ }na 的前 n项和为 nS ．已知 1a a= ， 1 3n
n na S+ = + ， *n∈N ．设 3n

n nb S= − ，求 nb . 

 

 

7. 已知 1 1a = ， 1
2

n n
na S

n+
+

= ，求证：（1） nS
n

⎧ ⎫
⎨ ⎬
⎩ ⎭

是等比数列；（2） 1 4n nS a+ =  

 

 

 

 

 

 

1. 设{ }na 是公比大于 1的等比数列， nS 为数列{ }na 的前 n项和．已知 3 7S = ，且

1 2 33 3 4a a a+ +， ， 构成等差数列．  

（1）求数列{ }na 的通项公式；   

（2）令 3 1ln 1 2n nb a n+= =， ，， ， 求{ }nb 的前n项和T n． 

 

 

 

 

 

 

9. 已知数列{ }na 的前 n项和为 nS ，且 5 85n nS n a= − − ， *n N∈ , 

（1）证明：{ }1na − 是等比数列；（2）求数列{ }nS 的通项公式，并求出使得 1n nS S+ > 成立的

最小正整数 n . 
 

 

 

 

 

 

10. 已知数列{ }na 是等差数列，且 .12,2 3211 =++= aaaa  

（1）求数列{ }na 的通项公式；   （2）令 ).( Rxxab n
nn ∈=  求数列{ }nb 前 n项和的公式. 

 

 

 

2. 已知各项均为正数的数列{ na }的前 n项和满足 1>nS ，且 *),2)(1(6 NnaaS nnn ∈++= ， 

求 na . 
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12. 等差数列{ }na 的各项均为正数， 1 3a = ，前 n项和为 nS ，{ }nb 为等比数列, 1 1b = ，且

2 2 64,b S =  3 3 960b S = ． (1)求 na 与 nb ；  (2)求和：
1 2

1 1 1

nS S S
+ + + ． 

 

 

 

 

 

 

13. 若 S n 是公差不为 0的等差数列{ }na 的前 n项和，且 1 2 4, ,S S S 成等比数列。 

（1）求数列 1 2 4, ,S S S 的公比。       （2）若 2 4S = ，求{ }na 的通项公式. 

 

 

 

 

 

 

 

14. 设{an}是等差数列,{bn}是各项都为正数的等比数列,且 a1=b1=1, a3+b5=21, a5+b3=13. 

（1）求{an}，{bn}的通项公式;        （2）求数列
⎭
⎬
⎫

⎩
⎨
⎧

n

n

b
a

的前 n项和 Sn. 

 

 

 

 

 

15. 设数列 }{ na 的前 n项和为 Sn=2n
2
， }{ nb 为等比数列，且 .)(, 112211 baabba =−=  

（1）求数列 }{ na 和 }{ nb 的通项公式；   （2）设
n

n
n b

a
c = ，求数列 }{ nc 的前 n项和 Tn. 

 

 

 

 

 

16. 在数列{ }na 中， 1 1a = ， 1 2 2n
n na a+ = + ． 

（1）设 12
n

n n

ab −= ．证明：数列{ }nb 是等差数列；  （2）求数列{ }na 的前 n项和 nS ． 
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17. 已知数列{ }na 的前n 项和 nS 满足 1,)1(2 ≥−+= naS n
nn . 

（1）写出数列{ }na 的前三项 321 ,, aaa ；   （2）求数列{ }na 的通项公式； 

 

 

 

 

 

 

 

18. 设数列{an}的首项 a1∈ (0,1), a n=
2
a3 1n−−

，n=2,3,4…求{an}的通项公式； 

 

 

19. 已知数列{ }na 中， 1 1a = ， 2 2a = ，且 1 1(1 )n n na q a qa+ −= + − ( 2 0)n q ≠≥ ， ． 

（1）设 1 ( )n n nb a a n+= − ∈ *N ，证明{ }nb 是等比数列；   （2）求数列{ }na 的通项公式； 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

20. 数列 }{ na 的前 n项和记为 Sn，已知 ).3,2,1(2,1 11 =
+

== + nS
n

naa nn  

证明：（1）数列 }{
n
Sn 是等比数列； （2） .41 nn aS =+  

 

 

 

21. 在数列{ }nb 中， 11 =b ． nS 为数列{ }nb 的前n项和，且满足 2

2 1( 2)n

n n n

b n
b S S

=
−

≥ ， 

证明数列
1

nS
⎧ ⎫
⎨ ⎬
⎩ ⎭

成等差数列，并求数列{ }nb 的通项公式； 
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22. 已知数列{ }na ，{ }nb 满足 1 2a = ， 1 1b = ，且
1 1

1 1

3 1 1
4 4
1 3 1
4 4

n n n

n n n

a a b

b a b

− −

− −

⎧ = + +⎪⎪
⎨
⎪ = + +
⎪⎩

（ 2n≥ ） 

（1）令 n n nc a b= + ，求数列{ }nc 的通项公式；  （2）求数列{ }na 的通项公式及前n项和公式

nS ． 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

23. 已知{ }na 是整数组成的数列， 1 1a = ，且点 *
1( , )( )n na a n N+ ∈ 在函数 2 1y x= + 的图像上：       

（1）求数列{ }na 的通项公式；  （2）若数列{ }nb 满足 1 11, 2 na
n nb b b+= = + ，求证： 2

2 1n n nb b b+ +⋅ <  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

24. 在等差数列{ }na 中， 1 1a = ，前n项和 nS 满足条件 2 4 2 , 1,2,
1

n

n

S n n
S n

+
= =

+
，  

（1）求数列{ }na 的通项公式；   （2）记 ( 0)na
n nb a p p= > ，求数列{ }nb 的前n项和 nT . 

 

 

 

25. 在数列{ }na 中， 1 2a = ， 1 4 3 1n na a n+ = − + ，n∈ *N ． 
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（1）证明数列{ }na n− 是等比数列；   （2）求数列{ }na 的前n项和 nS ； 

（3）证明不等式 1 4n nS S+ ≤ ，对任意n∈ *N 皆成立． 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

26. 设数列{ }na 的前n项和为 nS ．已知 1a a= ， 1 3n
n na S+ = + ， *n∈N ． 

（1）设 3n
n nb S= − ，求数列{ }nb 的通项公式； （2）若 1n na a+ ≥ ， *n∈N ，求a的取值范围． 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

27. 设数列{ }na 满足 )2(
3
1,2,1 2121 −− +=== nnn aaaaa （n=3,4,…）,数列{ }nb 满足

),3,2(,11 == nbb n 是 

非零整数,且对任意的正整数 m 和自然数 k，都有 11 1 ≤+++≤− ++ kmmm bbb . 求数列{ }na 和

{ }nb 的通项公式. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

28. 已知数列{ }na 的首项 1 5,a = 前n项和为 nS ，且 *
1 2 5( )n nS S n n N+ = + + ∈  

（1）证明数列{ }1na + 是等比数列； 

（2）令 2
1 2( ) n

nf x a x a x a x= + + + ，求函数 ( )f x 在点 1x = 处的导数 (1)f ′ 奎屯
王新敞
新疆 

 

 


